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Aufgabe 1
Zeigen Sie, dass der faire Preis der digitalen Call Option

C(T ) = 1{S1(T )>K}

mit Strike K > 0 im Cox-Ross-Rubinstein Modell (Blatt 3, Aufgabe 3) mit −1 < d < r < u
gegeben ist durch

Ĉ(0) = (1 + r)−T
∑
k≥a

(
T

k

)
qk(1− q)T−k,

wobei a , min{i ∈ N : S1(0)(1 + u)i(1 + d)T−i > K} und q , (r − d)/(u− d).

Aufgabe 2
Zeigen Sie, dass die vorhersagbare σ-Algebra L durch die stochastischen Intervalle

(σ, τ ] ,
{

(t, ω) ∈ (0, T ]× Ω : σ(ω) < t ≤ τ(ω)
}
, σ, τ Stoppzeiten mit σ ≤ τ,

erzeugt wird.

Aufgabe 3
Zeigen Sie, dass jeder vorhersagbare Prozess X = {X(t)}t∈[0,T ] adaptiert ist.
Hinweis: Benutzen Sie ein Monotone-Klassen-Argument.

Aufgabe 4
Sei A stetig, adaptiert und monoton wachsend. Weiter seiH integrierbar bezüglich A. Zeigen
Sie, dass der Stieltjes Integral Prozess H • A stetig und adaptiert ist.
Hinweis: Benutzen Sie dominierte Konvergenz für die Stetigkeit und ein Monotone-Klassen-
Argument für die Adaptiertheit.


